二元一次方程组的再认识

学习目标：

（1）经历“现实情境—抽象建模—求解—应用”的学习过程，加深对方程模型的理解，初步感悟函数模型．
（2）通过独立思考、小组交流等活动，培养学生发现问题、提出问题、分析问题、解决问题的能力．
（3）体会转化、抽象、建模等数学思想，体悟知识间的内在联系，发展学生核心素养．

教学重、难点

重点：用恰当的方法求解方程以及方程组的解．
难点：建构本章知识结构，加深理解相关知识之间的内在联系．

教学过程

开放问题，构建模型

问题1：将一根长80cm的绳子随意剪一刀，小组内相互比一比，你有什么发现？

追问1：你可以用数学的方法来刻画吗？

追问2：你的想法很独特，你从现实情境抽象得到了二元一次方程模型，这是一个建模的过程．请你从数学的角度解释刚才的情况．
【设计意图】《义务教育数学课程标准（2022版）》（以下简称课标（2022版））明确指出：“教学活动应注重启发式，激发学生学习兴趣，引发学生积极思考，鼓励学生质疑问难，引导学生在真实情境中发现问题和提出问题。”因此，教学过程应特别重视问题情境的创设，把它作为掌握数学知识、形成关键能力、发展思维品质的重要源泉。问题1通过学生动手操作，引导学生从生活现实中抽象得到二元一次方程模型，将实际问题转化成数学问题，从数学本质出发，初步感悟知识本源探寻的必要性.
问题2：如何才能使得这两段绳子的长度只有一种可能？

追问1：还有其他想法吗？能否添加x、y的一种关系？

追问2：你用了什么方法来求解？

追问3：加减消元法和代入消元法都是我们常用的方法，消元的目的是什么？

追问4：转化为一元一次方程是解题的关键．刚才两位同学各自添加了一个条件，我们能不能同时添加他们俩的条件？

【设计意图】引发学生思考要使两段绳子的长度唯一确定，应该再添加一个条件，构成二元一次方程组．二元一次方程组的解在不是同解方程的情况下是唯一确定的，也就解释了实际问题中的绳子长度唯一确定．学生添加条件后相互交流解方程组的方法，培养小组合作意识，感受将二元一次方程组转化为一元一次方程是解题的关键．提出能否同时添加两位同学各自添加的条件，使学生思维发生碰撞，感悟一个条件解决一元方程，两个条件解决二元方程．逐步构建知识框架，体会知识间的内在联系，培养学生的思维能力，提高数学素养．
变式练习，提升能力

例题

求2x＋3y＝24的正整数解．
变式1：解方程组EQ \B\lc\{(\a\al(2x＋3y＝24,3x＋2y＝1))．
变式2：已知关于x、y的方程组EQ \B\lc\{(\a\al(ax＋by＝24,ax＋by＝1))的解是EQ \B\lc\{(\a\al(x＝－9,y＝14))，则a2－b2的值为多少？

基于经验，寻找方法

问题3：如果将这根长80cm的绳子剪两刀，剪完之后你有什么思考?

追问1：方程的解唯一吗？

追问2：怎样使得解唯一？
追问3：同学们都是怎么求解三元一次方程组的？

追问4：如果解是负数，可以吗？

追问5：如果剪三刀，四刀，你会处理了吗？

【设计意图】问题3的设计，引发学生从实际问题抽象得到三元一次方程，类比二元一次方程组的研究，通过添加两个条件就可以确定三元一次方程组的解,完善本章知识体系．课标（2022版）指出：在教学中要重视对教学内容的整体分析，帮助学生建立能体现数学学科本质、对未来学习有支撑意义的结构化数学知识体系．
拓展延申，深化认知

将这根80cm的长的绳子围成一个长方形，用数学的眼光来看待一下．
追问1：还有其他想法吗？

追问2：由数想形，想法很好，哪位同学可以验证？

追问3：同学们，这是方程模型吗？

【设计意图】环节二的设计，引发学生思考实际问题除了抽象得到方程模型，还能抽象得到函数模型，感悟方程和函数的关系．学生经历由猜想到证明，由方程到函数的过程，感悟数学知识间的内在联系．
全面联系，整体建构


总结反思，提升认知

    今天我们研究了什么？是如何研究的？后续你还想研究什么？
加减消元、代入消元（构造）
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